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IKAME VE GELIR ETKILERININ BELIRLENMESINE
ALTERNATIF BIR YAKLASIM: SLUTSKY METODU

Nazim EKREN*

Tiiketici davranigi hangi yontemle (kardinal fayda analizi veya ordinal fayda
analizi) analiz edilirse edilsin, ikame etkisi ve gelir etkisi biiyiik onemi haizdir. Fark-
sizhk egrileri analizinin kardinal fayda analizinden daha kullanigh olmasinin bir ne-
deni de, bir fiyat degigiminde ikame ve gelir etkilerinin kolaveca belirlenebilmesine
olanak saglamasidir. :

Modern tiikefici davranigi teorisi ya da modern tercih teorisinin Onciileri, bi-
lindigi gibi, Johnson, Slutsky, Allen, Hotelling ve Hicks'dir' . Farksizlik egrileri yar-
dimiyla, ikame ve gelir etkilerinin belirlenmesinde iki yaklasim kullamlmaktadir:
Hicks Metodu ve Slutsky Metodu. Bati kaynakh ders kitaplannda bunlann her iki-
sine deginilmesine ragmen, bu konularla ilgili Tiirkge kaynaklarda genellikle Hicks
yaklagim iglenmektedirz. Bu calismada Slutsky yaklasimi Ozetlenecek ve Hicks
yaklagimiyla arasindaki farklilik ortaya konmaya cahsilacaktir®.
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Bir malin fiyat: diistiigiinde, tiiketici o maldan daha fazla satin alacaktir (nor-
mal bir mal sozkonusudur). Giinkii, hem sozkonusu mal diger mallara nispetle daha
ucuz hale gelmistir, hem de tiiketicinin reel geliri degigmistir. Fiyat disiisii duru-
munda yapilan analiz, dzde, fiyat yiikselisi durumunda yapilacak analizle benzer ol-
dugundan, bu ¢aligmada yalnizea ilk durum ele alinacakfir.

Ikame ve gelir etkilerinin nisbi biiyiikliklerinin belirlénmesi, biiyilkk olgiide,
reel gelirin tanmimlanma ve degisme sekline baghdir. Ciinkii, "'yalm" ikame etkisini
belirlemek igin fiyat degisimi sonucu ortaya ¢ikan reel gelir degismesinin analizde
kullanilabilecek hale getirilmesi gereklidir.

Tkame ve gelir etkilerinin Slutsky metoduyla belirlenmesi, reel gelirin farkh
sekilde tammlandig1 Hicks yaklasimdan farkhdir. Hicks belirli bir reel gelir diizeyini
tiikketicinin kayitsiz kaldig1 (aym farksizhk egrisi lizerinde bulunan) mallar bilesimi
olarak tanmimlamaktadir. Yani, reel gelixi fayda agisindan ya da tiiketicinin tercihleri
ile gosterilen tahmin edilen psikolojik tatmin agisindan tanimlamaktadir. Farksizhk
egrisinin kesin gekline iliskin bilgi yetersizlifi, bundan bir yaklasim kullanarak kur-
tulamiyorsak, analizin kullamghhgm zayiflatacaktir. Ciinkii, fiyat degigmelerinin
smirli biitgesi bulunan bireylerin farksizhik egrisi ile ifade edilen fayda ve/veya tiike-
tim diizeyini nasil etkileyecegi, biiylik Gl¢iide, zevklerine baghdir. Zevkler ise birey-
ler arasinda biiyiik farklilhk gosterebilir.

Belirli bir reel gelir diizeyinin belirli fayda saglayan mallar acisindan degilde,
Slutsky'nin diisiindtigii gibi, belirli mallar kiimesinin (ya da sepetinin) dikkate alin-
masiyla belirlendigini digiinelim. Dolayisiyla, belirli bir reel gelir diizeyini temsil
eden ve ornegin A noktasindan gegen farksizlik e@risine teget olan bir biitge kisitla-
masinin analiz edilmesi yerine, sabit reel gelir diizeyini temsil eden ve aym noktadan
gecen bir biit¢e kisitlamasi analiz edilebilir®. Goriildigii gibi, Slutsky tipi reel gelir
Olgiimii bireyin farksizlik egrilerinden ya da tercih sisteminden bagimsizdir. Siiphe-
siz bu bir yaklagimdir. Fakat, ilgili mallarin fiyat1 bilindiginde, belli bir mallar kii-
mesinin satin alinmasina olanak saglayan parasal gelir diizeyini hesaplamak basit
bir aritmetik islemi gerektirdifinden, faydasi hayli biiyiikk olan bir yaklagimdir.
Diger bir ifadeyle, Slutsky Glciimiiniin avantaji gézlenebilir piyasa fenomeni ve dav-
ramgindan, yani fiyatlar ve satin alinan miktardan, belirlenebilmesidir. Bununla be-
raber, Slutsky metodunun goriiniisteki reel gelirin sabit tutulmasmn bir yolu ol-
dugu gozden kagirilmamahdir.

Kisaca, Hicks reel geliri belirli bir fayda diizeyine Slutsky reel geliri ise belirli
mallar kiimesine igaret etmektedir. Dolayisiyla, Hicks etkileri bir farksizhik egrisine
tegel biitge dogrusu dikkate ahnarak, Slutsky etkileri ise belirli mallar kiimesi nok-
tasinda biitge dogrusu dondiiriilerek belirlenebilir. :

Grafik analiz, ileri diizeydeki matematik tartigma i¢in milkkemmel bir yakla-
sim degildir. Slutsky denklemi (yaklagimi) direkt olarak bir farksizhik egrisi
diyagraminda gosterilemeyen degisim oranlarim igerir. Bununla beraber.
Hicks yaklasimindan farkli olan yoénlerini vurgulamak amaciyla qok‘uyguli
0]::;35;{:, gu-kslzhk l:;Ié‘rileri vaklagimi kullanilmaktadr. Bkz: J_M‘ Hendersen
an .A. Ouandt, Microeconomic The - i ;
Graw Hill, 1971, 5. 33'deki dipnot. P RN aticd A DDmact, 26
4  Daha detayh bilgi i¢in bkz: Milton Friedman, The Pri
Comp., 1976, s. 47-48 ve Richard A. Bilas Microeco
Hill, 1971, s. 78-79.
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Artik, reel gelirde telafi edici (compensating) bir degisimi dikkate alarak
Slutsky metodu ile ikame ve gelir etkilérini inceleyebiliriz. Bu analiz sekil 1 de gos-
terilmigtir,
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0 - 4
X1 2 %
Sekil: 1 -
Ikame ve Gelir Etkileri: Slutsky Metodu (Normal Bir Mal ve Telafi Edici Gelir
Degigmesi Durumunda)

Analize E; noktasindan baglayalim. Tiiketici E; noktasinin gosterdigi miktar-
larda Y ve X mah tiiketerek (I nolu farksizlik egrisi iizerinde bulunan) dengeye ulag-
bilir? Fiyat degisimi sonucu orjinal biitce dogrusu (ef) saga dogru kayarak eg sek-
lini alacaktir. Dolayisiyla tiiketici E; noktasinda (III nolu farksizlik egrisi iizerinde
bulunan) yeni dengeye ulagacaktir. Tiiketici daha yiiksek bir fayda (veya tatmin) dii-
zeyine ulagsmugtir. E; — E; (veya X3 — X, ) toplam etkiyi simgeler. Ikame etkisi,
reel gelir defigimi Slutsky yaklasimina uygun olarak diizeltildiginde, E, — E; dir.
Slutsky reel gelirine gore, reel gelirdeki telafi edici degigmeyi gostermek igin
E; noktasindan gecen ve eg dogrusuna paralel bir biitce dogrusu ¢izmek gerekir.
Bundan dolay: ikame etkisi yeni bir farksizhik egrisi iizerinde (II nolu egri) bulunan
E, noktas: tarafindan belirlenmektedir. Tiiketici ikame etkisiyle bile daha yiiksek
bir farksizlik egrisine gegmistir.

fkame etkisini belirleyebilmek i¢in uygun bir sekilde diizenledigimiz reel gelir
degismesini ortadan kaldirirsak, gelir etkisinin E; — E, (ya da X3 — X,) oldugu
goriiliir,
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Sekil 2 ve tablo 1 de, bir fiyat diisiisi sonucu ortaya ¢ikan (normal bir mal

durumunda) ikame ve gelir etkilerinin hem Hicks hem de Slutsky tipi Olgiimii bir
arada gosterilmigtir®.

Sekil: 2
Hicks ve Slutsky Tkame ve Gelir Etkileri (Normal Bir Mal ve Telafi Edici Gelir
Degigmesi Durumunda)

} Fiyat diigiigii sonrast
Baglangic Durumunda; durumda; (toplam etki)

Biit¢e dogrusu; ef dogrusu
Farksizhk egrisi; I nolu egri
Denge noktasi; E;

Biitce dogrusu; eg

Farksizhk egrisi; III nolu egri

Denge noktasi; E5

hj : Slutsky metodunda reel gelirdeki telafi edici degisimi gosteren
biitge dogrusu .

kl : Hicks metodunda reel gelirdeki telafi edici degisimi gdsteren
biitge dogrusu

5 Daha genis agiklama i¢in bakimiz: M. Friedman, a.g.e., s. 50-51 ve David R.

Komerchen and Lloyd M. Valentine, Intermediate Microeconomic Theory,
Socith-Western Pub. Comp. 1977, s. 132-134.
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Tablo: 1
Hicks ve Slutsky Metodunun Mukayesesi

Toplam Etki =  IkameEtkisi + Gelir Etkisi

HiCkS Metodu E3 _El Eq _El i E3 _E4
(X3 —Xy) (X2 —Xy) (X4 —X3)

Slutsky Metodu E; —E, E;, — E, E; —E,
(X3 —Xy) (X3 —X,) (X4 — X3)

Goriildiigii gibi, telafi edici bir gelir degismesi durumunda, Hicks ve Slutsky
yaklasimlan arasindaki fark E, - E4 (=X; — X, ) dir. Fiyat degisimi sifira yaklagir-
sa (APg— 0) E;, E; ve E4 noktalarinin E, 'e yaklasacag: agiktir. Bu, fiyat degisimi
sifira yaklagiwken, (X3 — X;) yaninda (X5 — X3), (X3 —X;), (X3 —X;) ve (X5 —
X,) inde sifira yaklasacagin ifade eder. Bununla beraber, (X3 — X, ) sifira yaklas-
ma konusunda tiim diger miktarlardan farkhdir. $6yle ki; fiyat degisimi sifira yak-
lagirken (X3 — X;) [/ (X4y — Xy) in limiti, sifira- yaklagwr. Halbuki (X5 — X3) /
(X4 — X;) in limiti fiyat degigimi sifira yaklagirken zorunlu olarak sifir degildir.
Bu sunu ima eder: Reel geliri sabit tutmak icin gerekli olan parasal gelirdeki degisi-
min Slutsky tipi dlgiimii, parasal gelirdeki ideal degismenin iyi bir tahminidir®.

Px 4 I Normal Talep Egrisi
II Reel gelir sabit
III Goriiniigteki reel gelir sabit
X L
1,1 I
\
\
\
\\
i : .
X N EZ
ol B E3 i
1 3 S, Ir
R
0L > X
Sekil: 3

Normal, Hicks ve Slutsky Tipi Talep Egrileri

6 M. Friedman, a.g.e., s. 52.
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Bir Onceki analizi go'zéniinde bulundurarak, iic tip talep egrisi elde edebiliriz.
Bu egriler sekil 3'te gosterilmistir” .

I nolu talep egrisi, tiim diger fiyatlarin ve parasal gehrm aym diizeyde kaldigi
ve sonug olarak sadece reel gelirin degistigi duruma gore c¢izilmistir. II ‘nolu talep
egrisi, tilketiciyi aym farksizlik egrisinde tutarak reel gelirin sabit tutuldugu duruma
gore cizilmistir (Hicks metodu). III nolu talep egrisi ise, goriiniisteki reel gelirin sa-
bit tutuldugu ve bireyin orjinal mal kiimesini satin almasina olanak saglayacak duru-
ma gore ¢izilmistir (Slutsky metodu). Normal talep egrisi gelir etkisini igerdiginden,
diger ikisinden daha elastiktir. II ve III nolu talep egrileri fiyat diisiisu ve artisma
bagh olarak, birbirlerine gore, daha elastik duruma gelmektedir.

Onceki analizlerimizde gelir etkisi parasal gelirde telafi edici bir degisim dik-
kate alinarak belirlenmistir. Bir fiyat degisimine ('dmeéimjzde fiyvat diistsii) tiike-
ticinin ne tiir bir tepkide bulunacag, parasal gehrde egdeger (equivalent) bir degi-
sim dikkate alinarak da analiz edilebilir®.

;4
4

Sekil: 4
Hicks ve Slutsky Ikame ve Gelir Etkileri (Normal Bir Mal ve Esdeger Gelir

Degismesi Durumunda)

7  Bu konularicin bkz:Bilas, a.g.e., s. 79 ve Friedman, a.g.e., s. 50-53.

8  David, Laider, Introduction to Mlcroeconom:cs Phlhp Allan Second Edition,
1981, s. 28-45.
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Fiyat diigiigii sonrast

Baslangi¢ Durumunda;

Fenet 3 durumda; (toplam etki)
Biit¢e dogrusu; ef Biitge dogrusu; eg
Farksizhk egrisi; I nolu egri Farksizlik egrisi; II nolu egri
Denge noktasi; E; Denge noktasi; Eq4

hj : Slutsky metodunda reel gelirdeki esdeger de@isimi gosteren
biitgce dogrusu

kl : Hicks metodunda reel gelirdeki esdeger degisimi gosteren
biitce dogrusu

Sekil 4 ve tablo II'de, bir fiyat diisiigli durumunda ortaya ¢ikan ikame ve gelir
etkilerinin, egdeger gelir defismesi temel alinarak, hem Hicks hem de Slutsky tipi
olgiimii gosterilmistir.

Goriildiigii gibi, ikame ve gelir etkileri telafi edici ve esdeger gelir degismesi
durumunda aym degildir. Aym olmas: gerekli de degildir. Ciinkil, telafi edici degi-
simle ikame etkisi analiz edildiginde, reel gelir belirli mallar kiimesini -E, - satin al-
ma giicii olarak belirli diizeyde sabit tutuldugundan (ya da Hicks analizinde ise ayn1
mal kiimesinin hasil ettigi fayda diizeyini muhafaza etmek seklinde ele ahndigin-
dan), X talebinin kendi fiyatindaki degismelerle ilgili tepkisiyle ilgileniriz. Esdeger
degisim durumunda ise, ortaya ¢ikmasi muhtemel olabilen daha yiiksek farkli bir
reel gelir diizeyinde, X talebinin fiyatindaki degismelerle ilgili tepkisiyle ilgileniriz.

Hicks ve Slutsky'ye gire olgiilen telafi edici degisim ve esdeger degisim, bir
fiyat degisiminin sonucu olarak tiiketicinin reel gelirindeki degisme boyutunun
alternatif ol¢limidiir. Bunlar, belirli bir fiyat degistiginde veri bir parasal gelirin
satinalma giiciiniin degistigi derecenin oigiilmesiyle ilgili alternatif yollardir® .

ikame ve gelir etkileri, siiphesiz, fiyat artisi ve tutulmayan (inferior) mallar
icinde belirlenebilir. Daha Once yapilan analizle, 6zde, fark: bulunmadigindan bu
konulara deginilmemistir' *.

Tablo: IT
Hicks ve Slutsky Metodunun Mukayesesi s
Toplam Etki =  Ikame Etkisi + Gelir Etkisi
Hicks Metodu o T Ey — B B, L
(X3 —X,) (X4 —X3) (X2 —Xy)
Slutsky Metodu E, —E, E; —E; " E;—E,
(Xa—X,) (X3 —X3) (X; —X,)

9 Bu konuda daha detayh bilgi i¢in bkz: Laider, a.g.e., s. 39.
10 Bu konular icin bakiniz; Bilas, a.g.e., s. 80-84.
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Toplam etki, ikame etkisi ve gelir etkisi, diyagramatik oldugu kadar, differan-
siyel denklemler kullamlarak da gosterilebilir' !, Stzkonusu etkilerin, bu sekilde,
nasil belirlenebilecegi asagida gosterilmistir.

U= f(q;,92) Fayda fonksiyonu
yo = Piq, +P,q; veya
(y° —Pyq; —P2q; =0) Biitce kisitlamasi ise

Bu tip optimizasyon modelinin ama¢ fonksiyonu

V=1(q;,92) + k(YO“PL%_Pz%}
Birinci - derece sarti ;
(1) aV/aq, fi —=AB; =0

avlaqz fg_?\P'z :0

anaA = yO_qul _P2q2 =0
Ilk iki denklemden,

1l

- fy N f
P, P,

elde edilir. Dolayisiyla birinci derece sart: biitce kisitlamasina baghdir. Bunun anla-
mu, klasik tiiketici teorisinin anlamiyla 6zdestir. Yani, faydasin1 maksimize etmek is-
teyen tiiketici, biit¢esini her mal i¢in marjinal faydanin fiyata oram esit olacak se-
kilde tahsis etmelidir. A paramin marjinal faydas: olarak yorumlanabilir. Oyleyse,
rasyonel bir tiketicinin satin alimlan (1) denklemler setine uygun olmahdir. Ote
yandan
S TR T
f, P,

olarak da gosterilebilir. Bu denklemin iiciincii terimi (P, /P,), biitge kisitlamasini
gosteren dogrunun egimini verir.

; Birinci-derece sart1 farksizhk egrisinden de elde edilebilir. Farksizhk egrisi,
sabit bir fayda diizeyini (U) saglayacak q; ve g, kombinasyonlarmin geometrik yeri
olarak tammlanabilir. Dolayisiyla bir farksizlik egrisi tizerinde, asagidaki denklemin

gecerli olmasi gerckir.
dU=1f, dq; +f,dq, =0
dq; /dqy =—f; [/ f, dir.

Gortildugl gibi, farksizhik egrisinin efimi negatif isaretli olan marjinal fayda
oramina esittir. f;, f; > 0 oldugundan, egimin negatif oldugu aciktir. Biitce dogru-

11 Ikame ve gelir etkilerinin Slutsky denklemleriyle gosterilmesi konuiarinda $u'

kaynaklara bagvurulmustur: James M. Hendersen and Richard A. Quandt,
Microeconomic Theory: A Mathematical Approach, Me Graw Hiil, 1971,
s. 31-35; Alpha C. Chiang, Fundamental Methods of Mathematical Economics,
Mec Graw Hill, 1967, 5. 361-369: M. Friedman, ag.e. s 52-53 Bilas; a.g.c.,s. 78.
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su denklemi hatirlanirsa, bu dogrunun egiminde negatif oldugu goriilecektir. Oyley-
se birinci derece sarti her iki egimin birbirine esit olmasin gerektirir.

Fiyatlardaki ve gelirlerdeki degismeler normal olarak tiiketicinin harcama ka-
libin:1 degistirir. Fakat yeni miktarlar (ve fiyatlar ve gelirler) (1) denklemler setiyle
uyumlu olmak zorundadir. Fiyattaki ve gelirdeki degismelerin tiiketicinin alimlan
iizerindeki etkisini bulabilmek igin, tiim degiskenlerin es-anh olarak degisiminin
incelenmesi gerekir. Bu, (1) deki denklemler setinin toplam diferansiyelinin alinma-
siyla ozdestir.

(2) f1,dqy +1f,, dg; —P; dA = A dP,
¢ fp;dqy +135 dg; —P; dA = AdP,
—P;dq, —P,dq, = —dy +q; dp; + q; dp,

Ug¢ bilinmeyenli (dq;, dg, ve d)) li¢ denklemli bu sistemi ¢ézmek igin, sag-
daki terimlerin sabit olarak ele alinmasi gerekir. (2) deki denklemler setinin katsayi-
larnin diizeni asagida gosterilen Hessian determinantinin elemanlarinin diizenine
benzemektedir. Bilindigi gibi, simirh maksimum icin ikinci-derece sart1 Hessian de-
terminantinin pozitif olmasidir. Yani;

B ke =y
f21 le —P2 >an‘eyse 2f12P1P2 _fzzp‘i _flng. > 0dur.
—Pi—~Fy .0

Determinanti D ile, ilgili kofaktorleri Dy, D, vs. ile gosterelim. Cramer ku-
rali yardimiyla (2) deki denklemler setinin ¢6ziimii asagidaki sekilde elde edilir.

thldPI +RD21dP2 +D31 (_dy+qldP1 +q2dP2)
D

(3) dq; =

RDlgdPl +RD22dP2 +D32 (_dy+q1dP1 +q2sz)
D

(4) dqy

Denklem (3) iin her iki tarafin1 dP, ile bolersek ve P, ile y nin degismedigini
(dP; = dy = 0) varsayarsak,
agy - L DA "‘%"Dal
ap; D D

(5)

Denklem (5) in sol tarafindaki kismi tiirev, tiim diger degiskenler sabitken,
P; deki degismeye tepki olarak tiiketicinin satinaldigi Q; malinin miktarindaki de-
gisim oranidwr. Ceteris Paribus, gelire gore degisim oram

Dj,

(6) aq, [ay=— D
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Yeni denge farkh bir farksizlik egﬁsinde olustugundan, mal fiyatlarindaki -
degismeler titkketicinin tatmin diizeyini degistirmektedir. Tiketicinin herhangi bir
kayba ugramamasi i¢in fiyat degisiminin telafi edici bir gelir degismesiyle birlikte
ortaya ¢iktigim dusiinelim. Dolayisiyla tiiketici aym farksizhik égrisinde kalacaktir.
Toplam fayda fonksiyonunun differansiyeli dU = f;dq;,; + f,dq; oldugundan,
dU = 0 ve f;dq; + f,d; = 0 olacagindan, bir malin fiyatindaki azalma bireyin
gelirinde tekabiil eden bir azalmayla birlikte ortaya ¢ikar. f; |/ f, =P; P, oldugun-
dan P,;dq; + P,dq; = O olacaktrr. Dolaymsiyla, (2) deki denklemler setinin son
denkleminden, —dy + q;dP; + q,dP, =0 dir.

aq, E Dy A
) Cap u=Sabit, T Top

- 11 yaklagim dikkate alinarak, bir fiyat degisiminin etkileri asagidaki gekilde
de ifade edilebilir.

(8) aq; /ap; =—q, (aq; /ay®) +aq; [ap; (Slutsky)
v’ =y P,= 1!
P, =P, v’ =y; +aq:0p
0
ag a a
9) aqy | apy = —— (— —2—) + 2N (o)
ayo ap, ap;
y° =y2 0= u? SR = U(:
P?. i P; P2 - P;

Slutsky denkleminde; fiyattaki degisimi telafi etmek igin gerekli olan y° deki
degisim (q; . A p,) ve birim basina degisim (q; A p; | pP1) yada (q;) oldugundan,
q; = ayo [ ap; dir. Denklemlerin solundaki terimler fiyattaki degisime boliinmiis
miktardaki de@isimi grafik 6rnekteki (x; — x4), yani fiyattaki birim degisme basi-
na miktardaki degisimi gosterir. Denklemlerin sagindaki ilk terim gelir etkisini, ikin-
ci terim ise ikame etkisini gostermektedir.

Slutsky denklemi fiyat ve gelir elastikiyeti acisindan da ifade edilebilir.

* Slutsky denkleminin tiimiinii p; | q,, sagdaki ilk terimi yly ile carparsak

Ci1 =kyy TRl iy
sonucu elde edilir.
Normal talep egrisinin fiyat elastikiyeti, diizellilmis talep eprisi (Slutsky

tipi talep egrisi) nin fiyat elastikiyeti eksi buna tekabiil eden q; icin harcanan top-
lam harcama oram ile ¢arpilmis gelir elastikiyetine esittir. °

e, £l



